Pismeni dio ispita iz Matematike 11 (MF), 02.02.2012.

Grupa A
2arctg3 tgz i
1. Izracunati integral A= - 2 dx.
© 2sinXx—cosx+1
2
" . y> x> 5
2. Odrediti ekstreme funkcije z=x+-—+—+—.
2X Yy 2X
2r 2 4-p?
3. Dat je trostruki integral j d(pj pldp J- dz u cilindri¢énim koordinatama. Skicirati oblast
0 0 0
integracije i izracunati taj integral prelaze¢i na sferne koordinate.
4. lzraCunati povrsinski integral | = J.J‘ ydydz — xdzdx + zdxdy, ako je S donja strana dijela
S
povrsi z =+/x* + y* kojeg isjeca povr§ x> +y’ =y.
Grupa B
2arctg3 tg i
1. Izracunati integral B = - 2 dx.
_parctgz 25INX+6COS X +7
2. Odrediti ekstreme funkcije z = (% x* + yzje_3+
3. Izradunati trostruki integral | = ”J‘\/XZ +y? + z°dxdydz, pri ¢emu je ©Q unutradnjost lopte
Q
X +y>+2° =X
4,

Izragunati povrsinski integral 1 = ” x*dydz + y*dzdx + z°dxdy, ako je S vanjska strana tijela
S

odredenog ravnima X =0,y =0,z = h i dijelom konusa x* + y* = z* u prvom oktantu.

Stari program:

1.

2.

- . = n+1)"
Ispitati konvergenciju reda 23‘” (—j .
n=l n
Rijesiti diferencijalnu jednadinu y" + y” = x? cos x.

Izradunati trostruki integral | = ”J‘\/XZ +y? + z°dxdydz, pri ¢emu je ©Q unutradnjost lopte
Q

X +y>+2° =X
Izradunati povrsinski integral | = ” x*dydz + y*dzdx + z°dxdy, ako je S vanjska strana tijela
S

odredenog ravnima x =0,y =0,z = h i dijelom konusa x* + y* = z* u prvom oktantu.



Pismeni dio ispita iz Matematike 1l (MF), 17.02.2012.

GRUPA A
1. IzraCunati zapreminu tijela koje nastaje rotacijom oko x — ose figure odredene parabolom

2y’ =ax(a>0) ipravama y =0, x+y =a.

2. IzraCunati dvostruki integral | —H —ydx ako je D dio kruga x*+y*<1u

2x% +y?

prvom kvadrantu.
3. Izracunati pomocu krivolinijskog integrala povrsinu figure omedene krivom

5at? 5at®

X= Y= ,0<t<1.
e e
LIn(1-a®x ) , ‘ o
4. lIzracunati integral I .[ 4dx (a <1) pomocu diferenciranja po parametru
o XA/1-x?

a. \/—
GRUPA B
1. Izracunati zapreminu tijela koje nastaje rotacijom oko x — ose figure u drugom kvadrantu
odredene parabolom y* = —%(a >0) ipravama y=0, y—x=a.
1
(x +y )(W +1)

nejednadinama x> —y* <0,1< x> +y* <4,
3. lzracunati pomocu krivolinijskog integrala povrsinu figure omedene krivom
at at?

2. IzraCunati dvostruki integral | = ” dx, ako je oblast D odredena

(1+t)’ (1+t)"
arct ax
4. IzraCunati integral I '[ g4dx a > 0) pomocu diferenciranja po parametru
0 X 1 X2

.

Stari program:

2 (n+1)" (x+1)"
1. Naci oblast konvergencije reda: Z (3 1)3 o
-1 (oN+ .

X X
2. Rijesiti diferencijalnu jednaginu y'— + -——=
2(x*-1) 2y
3. IzraCunati pomocu krivolinijskog integrala povrSinu figure omedene krivom
at at?
X= = - 0<t<1.

RESERATIRy
carctg(ax)

4. Izradunati integral | (o) = I ———"dx(a >0). pomoéu diferenciranja po parametru c.

o Xv1—x2



Drugi parcijalni ispit, 08.06.2012.

GRUPA A
1. IzraGunati zapreminu tijela u oblasti Q:x* +y?+z° <36,x* +y* > 7%,z <0.

2. IzraCunati krivolinijski integral JJZy ds, ako je c kriva x=t,y = %tz, 7= %tg, 0<t<l.

3. IzraCunati povrSinski integral | = HSZdS, S:z=2-x"-y%,220.
S

Drugi parcijalni ispit, 08.06.2012.

GRUPA B
1. IzraGunati zapreminu tijela u oblasti Q: x> +y? +2° >4, x* +y* <3z, 2 <X  +y°.
2. IzraGunati krivolinijski integral I(X+ Z)dS, ako je c kriva x=t, y = %tz, z=t*0<t<l.

3. Izracunati povrSinski integral E = ‘U(\/l— 72 — Z)dS, S:z2=x*+ yz, 0<z<1.
S



Pismeni dio ispita iz Matematike 11, 21.06.2012.

GRUPA A

1.

Izratunati povrsinu figure koja je odredena parabolom y* = 2ax, a >0 i normalom na
parabolu koja zaklapa ugao od 135° sa x — osom.

2. Nadi uslovne ekstreme funkcije z = ax+by, ako je x> +y’ =1.
3. IzraCunati trostruki integral | = I” —dxdydz ako je Q oblast ograni¢ena ravnima
X=0,y=0,x+y+z=a,x+y— z:a, a>0.
4. lzraCunati povrsinski integral druge vrste | = ” x*dydz + y®dzdx + z’dxdy, ako je S vanjski
S
dio povrsi z2 =2x*+2y* 0<z<4.
GRUPAB
3
1. Izracunati povrsinu figure koju u ravni odreduju linije: y = e -, 2by = x*,b>0.
+
2. Na¢i jednacinu tangentne ravni na povr§ z = 2cXy, koja prolazi kroz tacku A(l,O,—4c) i
okomita je naravan x=y.
3. lzraCunati trostruki integral | = J.J‘J. 4dxdydz ako je Q oblast ograni¢ena ravnima
y=0,z=0,x+y+z=a,y+2- x_a, a>0.
4. IzracCunati povrsSinski integral druge vrste

I =jj(2xz+zsin 2X+ X + y)dydz+(4yzsin2 X+ y+z)dzdx+(x+ y—222)dxdy, ako je S
S

vanjski dio oblasti odredene povr§ima z =4—2x*—y?, z=—x°.

Stari program

1.

2.

- 1
Naéi d '
acl suiu reda ;(3n—l)(3n+2)(3n +5)

Rijesiti diferencijalnu jednac¢inu x*(x—1)y'—y*—x(x—2)y=0.

: . +1 : o :
IzraCunati trostruki integral | =”_[ %dxdydz, ako je Q oblast ograni¢ena ravnima
a +X
Q

y=0,z=0,x+y+z=a,y+z—-x=a,a>0.

IzraCunati povrsinski integral druge vrste

I :J.J‘(sz+zsin 2X+ X+ y)dydz+(4yzsin2 X+ y+z)dzdx+(x+ y—Zzz)dxdy, ako je S
S

vanjski dio oblasti odredene povr§ima z =4-2x*—y?, z=—x°.



Pismeni ispit iz Matematike 11, 06.07.2012.

GRUPA A

2
1. Izracunati integral jx\/4 +x° arctg%dx.
0

1 2+4[7-By-y?
2. Promijeniti poredak integracije u integralu | = Idy j f(x y)dx.
T 216y

3. Odrediti brojeve a i b tako da vektorsko polje v :(yz +axy, Xz +bx® + yz?, axy + yzz)

bude potencijalno i za dobijeno polje izracunati njegovu cirkulaciju duz pravolinijske
konture od tacke A(1,1, 1) prema tacki B(2,2,2).

4. Izradunati krivolinijski integral prve vrste j (x+y)ds, ako je ¢ desna latica lemniskate

P =a,/cos 2.

GRUPAB

2

3
1. Izracunati integral I arcsin / dx
0 X+1
-y

1
2. Promijeniti poredak integracije u integralu jdy I f (x, y)dx.
0 2
Y7
3. Dokazati da je vektorsko polje v = (ZXZ, 2yz, x> +y° — 22) potencijalno i naci tok (fluks)
tog polja kroz vanjsku stranu sfere x* + y* +(z —1)2 =1.

4. Izradunati krivolinijski integral prve vrste j (x—y+2z)ds, ako je c kontura trougla

c

ABC, A(0,0,0), B(l4,0,0),C(9 3—56 %SJ
Stari program

1. Razviti u Fourierov red funkciju f (x)= X xe [0,27].

2. Rijesiti diferencijalnu jednadinu y" —4y = x.

3. Odrediti brojeve a i b tako da vektorsko polje v = (yz+axy, xz+bx* + yz*,axy + y°z) bude
potencijalno i1 za dobijeno polje izracunati njegovu cirkulaciju duz pravolinijske konture od
tatke A(1,1,1) prema tacki B(2,2,2).

4. IzraGunati krivolinijski integral prve vrste _[ (x+y)ds, ako je ¢ desna latica lemniskate

c

0 =2a,/C0S2¢.



Pismeni ispit iz Matematike 11, 06.09.2012.

GRUPA A

Odrediti zapreminu tijela nastalog rotacijom krive (y—-2)% = x(4—x) okoy — ose.

2. Izradunati trostruki integral IH (x+y+z)dxdydz, ako je
Q

Q:x*+y*<2a,xt+y*+z°<3a’ a>0.
xdy—(y+x3)dx

3. Izracunati pomocu Greenove formule krivolinijski integral ; akojec
2 (X*+y*+2y)
pozitivno orjentisana kontura kruznice x*+y®+2y =1.
4. IzraCunati povrSinski integral J-J. zdydz + xdzdx + ydxdy, ako je S dio sfere x* +y* +z* =a’
S
unutar cilindra x*+y® = ax, a> 0.
GRUPA B

Odrediti zapreminu tijela nastalog rotacijom krive (x+1)> = —y(y+2) oko x — ose.

2. Izradunati trostruki integral Iﬂ(4x2 +y° —1) dx dy dz, ako je oblast Q ograni¢ena povrsima
Q

2=X"=2X+2y°  +4y-2 i 2=4x" -2x+5y* +4y-14.
Izra¢unati pomocu Greenove formule krivolinijski integral
3
m[xz y+ y? +ye? ] dx + (X +xe"” ) dy, ako je ¢ pozitivno orjentisana kontura odredena

c

linijama y =+/1-x*,y =0.

Izracunati povrsinski integral H xzdydz + xydzdx + yzdxdy, ako je S vanjska strana omotaca
S

tijela koje pripada prvom oktantu i ograni¢eno je cilindrom x* + y* =1, te ravnima
x=0,y=0,z=0,z=2.

Stari program:

1.
2.

Razviti u Fourierov red funkciju f (x)= ”T_X xe[0,27].

Rijesiti diferencijalnu jednaéinu y" —4y = X.
xdy—(y+ x3)dx

3 1

ako je c
2

Izracunati pomoc¢u Greenove formule krivolinijski integral [j]
¢ (X2+yP+ 2y)

pozitivno orjentisana kontura kruznice x*+ y*+2y =1.
Izracunati povrSinski integral H zdydz + xdzdx + ydxdy, ako je S dio sfere x*+y* +z* =a’
S

unutar cilindra x* +y* = ax, a > 0.



Pismeni dio ispita iz Matematike 11, 03.02.2011.

GRUPA A
1. Naéi povrsinu figure koja je ograni¢ena linijama y = —x>,x—y—-2=0.
2. Naéi ekstreme funkcije z = x* +3xy> —15x—12y.
3. Naci zapreminu tijela ograni¢enog ravnima
X=1Lx=3,y=1,y=52Xx-y+z-1=0,2=0.

4. lIzraCunati krivolinijski integral | = J- Z,X* +y* +22%ds, ako je ¢ kriva

2 2

X :Tcost, y :Tcost, z=rsint,t[0,7].

GRUPA B
1. Izradunati povrsinu rotacionog tijela koje se dobije rotacijom parabole y* = 4x
od tacke x=0 do tacke x=2.
2. Naéi uslovne ekstreme funkcije z = 6+4x+3y uz uslov X* +y* =1.
3. Naci zapreminu tijela ograni¢enog ravnima
X=-1,Xx=2,y=-2,y=2,4x-3y+z-2=0,z=0.

4. lIzraCunati krivolinijski integral | = J- yX> +4y> +2%ds, ako je C kriva

c

X :gsint, y=acost,z :gsint,t € [O,%}

Pismeni dio ispita iz Matematike 11, 18.02.2011

GRUPA A
h 3 dx
1. IzraCunati integrale: |, = J‘ XX —1dx, 1, = j . :
1 o L+sin X+ cos X
2 N2x=x2
2. Izmjeniti poredak integracije u integralu | = Idx .[ f(x,y)dy.
1 2-x

3. Izracunati povrSinski integral P = H(ZZ + 1) dS, S je dio sfere
S

X* +Yy? +2* =4 u prvom oktantu.
e T1-e L —
4. IzraCunati integral | (a) = Jlgxzdx pomocu diferenciranja po parametru
) Xe
ako je a > —1.



GRUPA B

z
1. IzraCunati integrale: | j‘- j‘- sin X
. Izracu 2=
1 01+\/2x+1 0s1nx+cosx

2-x2
2. Izmjeniti poredak integracije u integralu | = Idx J- f(x,y)dy.
0 X
3. IzraCunati povrSinski integral ” V=x>+4dS , gdje je (S) omota& povrsi
(s)
2 2
XY % p<z<3.
44 9

4. Izracunati pomocu diferenciranja po parametru integral

T

| (a)= .z[ln(sin2 X+ a’ cos® X) dx, a>0.
0

Pismeni dio ispita iz Matematike 11, 23.06.2011.

GRUPA A

-1 . “
od tacke sa apscisom X =1 do tacke sa

1. Izracunati duzinu luka krive y =

apscisom X =2.
2. lIzracunati pomocu dvostrukog integrala zapreminu tijela kojeg ogranicavaju

povrsi X* +y* —2az =0, (X’ +y2)2 =a’(x’-y*), a>0.

3. Izracunati pomocu Greenove formule krivolinijski integral
| = Sﬁwlxz +ydx+ y[nyrln(XjL\/X2 +y’ )] dy, ako je ¢ kontura koja

ograni¢ava oblast y* <2x—2, Xx<2, y>0.
4. IzraCunati povrSinski integral | = H(x +y+2° )dS, ako je S polulopta
S

X*+y*+2°=9,2>0.

GRUPA B

1. IzraGunati duZinu luka krive y =aln——— (a>0) od tacke A(0,0) do tacke
a —

B(E,alnij.
2293

2. IzraCunati pomocu dvostrukog integrala zapreminu tijela kojeg ograni¢avaju
povisi X> +y’ =4 (x>0), X’ —y*=1(x>1),z=4-x" (2>0) iravan z=0.



3. IzraCunati krivolinijski integral éxds, ako je c lemniskata

(x*+ yz)2 =a’(x’-y*), a>0.
4. IzraGunati povrsinski integral | = H (x—y+2z)dS, ako je S polulopta
S

X +y +2°=4,220.

Pismeni dio ispita iz Matematike 11, 08.07.2011.

Grupa A

e e . v . v X2 y2 22 ..
1. Odrediti jednac¢inu tangentne ravni na povrs —2+b—2+—2 =1, koja je normalna na
a c

ravoj ~=Y =%
PV 17273
2. Izracunati integral po glatkom luku koji spaja tacke A 1 B
j (1—l+ljdx+[5+i2de—x—Zdz , A(LLD,B(1,2,3),AB < {(x,y,2): x>0,y > 0,2 > 0}
Jy z zy z
AB
3. IzraCunati zapreminu onog dijela lopte x* +y? +z> =1 koji se nalazi unutar cilindra
X +(y-)*=1.
4. Dato je vektorsko polje A=(e*z-2xy,1-x*,e* +z). Pokazati da je polje A potencijalno i

odrediti mu potencijal. Izracunati integral IA-dF ,gdjejeLduz PQ,P (0, 1,-1),Q (2, 3,
L
0), orijentisana od P prema Q.

Grupa B
1. Dokazati da proizvoljna tangentna ravan povrsi S: xyz = a’(a > 0, konstanta) obrazuje sa

koordinatnim ravnima tetraedar stalne zapremine (V = %aﬂ )

2. IzraCunati integral po glatkom luku koji spaja tatke A i B

j Zxdy + xydz _ V20X A(7.2.3). B(5.3.1). (z ” 5] .
= (x—yz) y
3. IzraCunati zapreminu tijela koje je ograni¢eno povrSima

Xyt =y, +y?=2y,z=y%,2=0.

4. Dato je vektorsko polje A=(2x(y*+2%)+yz,2y(z* + x*)+xz,22(x* + y*) + xy) . Pokazati da
je polje A potencijalno i odrediti mu potencijal. Izracunati fluks vektorskog polja A
kroz spoljnu stranu polusfere I': x* +y? +2* -2z =0,y >0

Pismeni dio ispita iz Matematike 11, 15.09.2011.

GRUPA A
1. TIzraCunati povrSinu figure koju odreduju prava 2X + 33 y—12 =0 idio elipse
4x*> +9y* =36 u prvom kvadrantu.



y2

8
2. Promijeniti poredak integracije i izracunati dvostruki integral | = _[ ydy I \715
0 X

2
3. IzraGunati povrsinu dijela povrsi X* + y> +z—1=0 koji se nalazi iznad ravni
z=0.

4. Dati su krivolinijski integrali |, :IM I, = IM, gdje je ¢, duz

2 2 -
CIX+y C2X+y

AB, A(1,2),B(-1,4), orjentisana od tatke A prema tacki B, a ¢, je parabola
koja prolazi kroz tatke A(1,2),B(-1,4) i C( 21 141j Dokazati daje |, =1,

izraCunati taj broj.

GRUPA B

1. IzracCunati povrSinu krivolinijskog ¢etverougla omedenog parabolama
2

y=x, yzx?, y* =2x, y* =3x
2. Promijeniti poredak integracije i izracunati dvostruki integral
. ey xIn(x+a)dx
- '([ (x-a)’
3. Izradunati povrﬁinu dijela sfere x> +Yy* +z° = a’ koji se nalazi u unutragnjosti

2 y2
cilindra —+-—=1,0<b<a.

4. Izracunati krivolinijski integral | = (ﬁlarctg de +y’e™dy, ako je ¢ pozitivno
X X

orjentisana kontura oblasti odredene isjeckom kruznog prstena
1<X*+y*<4,0<y<X

Pismeni dio ispita iz Matematike 11, 23.09.2011.

GRUPA A
1. TIzraCunati povrsinu figure koju odreduju prava 2X+ 33 y—12 =0 idio elipse
4x*> +9y* =36 u prvom kvadrantu.

y2

"8
2. Promijeniti poredak integracije i izraunati dvostruki integral | = I ydy I ox

; VX

2
3. Izradunati povrsinu dijela povrsi X* +y* +2—1= 0 koji se nalazi iznad ravni z = 0.




4. Dati su krivolinijski integrali 1, = [ XY =Y® XY ZYK o e ¢ quz AB,
2 Xty LoX oy
A(1,2),B(-1,4), orjentisana od tatke A prema tacki B, a ¢, je parabola koja
prolazi kroz tacke A(1,2), B(—1,4) 1 C(_—I,Ej Dokazati da je |, =1, 1izracunati
2 4

taj broj.

GRUPA B

1. IzraCunati povrsinu krivolinijskog Cetverougla omedenog parabolama

2

y =X, y:X?, y> =2x, y* =3x

2. Promijeniti poredak integracije i izracunati dvostruki integral

3.

a_ laz_yz

2 xIn(x+a)dx
| = I ydy —
5 o (x—a)
Izradunati povrsinu dijela sfere X* +y> + 2> = a’ koji se nalazi u unutrasnjosti

2 2
cilindra X—2+g—2:1, O<b<a.
a

Izracunati krivolinijski integral | = (JS—arctg de +y’edy, ako je ¢ pozitivno
1 X X

orjentisana kontura oblasti odredene isjeckom kruznog prstena
1<X*+y*<4,0<y<X

Pismeni dio ispita iz Matematike 11, oktobar 2011.

2 2 2
1. Odrediti jednacinu tangentne ravni na povrs X—Z+Z—2+Z—2 =1, koja je normalna na
a c
ravoj > =Y =2
Pravey 17573
2. Promijeniti poredak integracije i izracunati dvostruki integral
3 anfaoy xIn(x+a)dx
| = I ydy _—
0 0 (X - a.)

3. Izracunati krivolinijski integral Cf)xds, ako je ¢ lemniskata

(x2 + yz)2 =a2(x2 —yz), a>o0.
4. Dato je vektorsko polje A=(2x(y*+22)+yz,2y(z> +x*) +x2,22(x* + y*) + xy) .

Pokazati da je polje A potencijalno i odrediti mu potencijal. Izracunati fluks
vektorskog polja A kroz spoljnu stranu polusfere I': x* +y? +2% -2z =0,y>0.
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